Tai liéu phu dao Mon Toan 11V _ (Phén Dai s6 & Giai tich)

] ~__ ChuonglV:GIOTHAN _
(GIOI HAN CUA DAY SO - GIOI HAN CUA HAM SO - HAM SO LIEN TUC)

A. GIOI HAN CUA DAY SO

I. Tém tit Iy thuyét:

1. Gi¢i han hivru han va giéi han vo cuc:
a). Gioi han hitu han_
e limu,=a< lim (un—a) =0

n—>+00 n—>+00

b). Gioi han vo cuc:_
e lim u,= +o0

n—>+0

* limu,=-00 < lim (—up ) =+

n—»+o n—>+0

% Cha y: Thay vi viét: lim u, = a;

n—>+%

lim u, = + o0, ta viét tit: limu, = a;

n—+00

limu, = t oo

2. Cac gi¢i han dac biét:

a). liml: 0; limiz 0; limn* =+

n n"
( v61 k nguyén duong)
) 0;..neu..: |q| <1
b). limg" =
+ oo;.neu..:q > 1

¢). lime = ¢ (véi c 1a hang s6 )

3. Pinh li vé gi6i han hiru han:
a). Néu limu, = a va limv, = b, thi:
e lim(u, +vi)=a+b

o lim(up.vn) = a.b

o limZ =% (néub=0)
% b

b). Néu u,=20;Vne N, va limu, = a, thi
limfu, =~/a.
4. Dinh li lién hé gitra gi¢i han hiru han va

gi¢i han vo cuc:
a). Néu limu,=ava limv,= t o

u"IO
v

n

b). Néulimu, =a > 0,limv, = 0vav,> 0

thi lim

Lu
V n thi im—2 = +oo
v

¢). Néu limu, = + oo va limv, = a > 0 thi
lim(up.vi) = + 0.

5. Cép s6 nhan lui v6 han:

a). Pinh nghia: CSN 1i v6 han 14 cép s nhan
v6 han c6 cong boi q théa man |q| <l1.

b). Céng thirc tinh tong ciia CSNLVH:

* lim(un—va)=a—b S =ttty bttt o=
I-¢
I1. Cac dang bai tap ap dung:
Bai I: Tim gidi han sau:
a). im(2n’ +3n—1) b).lim(-n’—n+3) ¢). lim3n’—n’+n+35)
Bai 2 Tim gidi han sau:
2 2 2
2). im > 2 1) im2 =2 o) im 2 ). lim 2 ) fim L gy 2 3L
+3 2n+3 3—6n 2n° +3n 2n° —n Tn” +6n-3
2 2
o). lim (2n2 D+2) | S’ =3n+] . lim (n ;I—n)(2n ) ). lim 22;1\/2 +1
2n° -3n+1 (25n+2)(n-1) n +3n-1 n"+n+3
. 24n’ +3n+5 . 1+3n’ +n” -1 . 3nn® —n+2 . \/n2+3—\/4n2+1
k). im—————— 1). lim m). im——————— n). lim
Tn” +6n+9 2n+3 n°—n+l 270 = n +3
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Tai liéu phu dao Mon Toan 11V _ (Phén Dai s6 & Giai tich)

2n ++n® +3n-1

0). lim
) 3n* =3n+2

Bai 3: Tim cac gidi han sau:

2). lim—> by limon =23 oy fim L 2T gy i S 20 1im—(_21) -
23" +52" 5" 453" 5" 57" 53" —5.6" 3T 5
n n+l A\ __ &N 2 n_qn _ n+l n+2
D m32 T g i T gy iy 2 Ay i G AT
25" +7" (-3)"" +5" +1 2" +3" +4" 3"+ 5
5n+l +7n+l +1

lim

3n+1 +7n+1 +3.2n
Bai 4: Tim céac gidi han sau:

a). limWn+2—-+n+1) b). limH/3n+5-+n-1) c). limWn*+2n-1-n+1)
Nt +2n-n-1 . n+n-n+3 . n—+n’+n C on=2—-A3n*+2n+1

d). lim

e). lim f). im———— g). lim
Nnt+n—n Nnt+1-n Nnt+1-n n*+2-2n
3
h. imQ/8n° + 317 —1+1-2n) i) imQ270° —n® —1-2n) j). lim Yo *" ntn

Nt +n—n
V2n+3n° —n+1
Nnt=1-n

Bai 5: Tim céac gidéi han sau:
a). 11m(—+i+...+ ! ) b). 1 (—+L+...+ ! )
1.3 24 n(n+2) 1.3 3.5 2n-1D)(2n+1)

. 1 1 1
o). 11m(1—2—2)(1—3—2)...(1—n—2). (DS : 2)

k). lim

Bai 6: Tinh tong cta cip s6 nhan i vo han:
a). S—l—l l—1+L—L+...;
2 4 8 16 32

1
b). S:\/E—1+———+....;
) V22

JE+1+ S S
V21 2-42 2 77

Bai 7: Tim céac gidi han sau:

c). S=

2). lim (n+D)(n+3) b). lim1+2+32+"'+n; o). lim1_2+3_4+""+(2n_1)_2n;
(n+2)(n+4)° n 2n+1
d). liml+a+a +..+a

b
1+b+b* +..+b"
Bai 8*: Tim céc gidi han sau:

a). lim(v24/24/2..4/2); b). lim%/a;(a > 0); c). limz—'; d). limlog—”n;(a > 0)
n. n

135 2n-1 1 1 1
lim| —.=.=... im l-— [ 1-—— ] 1-——
) m{z 46 2n j b m{ 22j( 32j( nzj
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B. GIOI HAN CUA HAM SO

I. Tom tit Iy thuyét:

1). Gi¢i han hiru han:

2). Giédi han vé cuc:

3). Cac gid¢i han dac biét:
%):Pinh 1i 1:

a). imx=x,b). imc=c ¢). imc=c

X=X, X=X, x—>to0

Xem SGK

d). lim £=0 e). lim x* =+ véi k nguyén

( Chii y: Pinh Ii 1 vin diing khi x — +0 hodc

X —>—0)

%):Dinh li 2:
hmf(x) Lo hm f(x)=1lm f(x)=L

X=Xy

5). Ouv tic vé giGi han v0 cuc:

lim f(x)=L ;

X=X

lim g(x) =t

x>t X—>+0 2 s s P ’ .
duong a). Quy tac tim gidi han cua tich f(x).g(x):
+ ooy neu..k...ch . : :
f). Tim xt =4 reHAcnan lim f(x) | limg(x) | lim f(x)g(x)
x—y—o0 —oo;neu..k..le e ¥ ¥
4). Pinh li vé gi6i han hiru han: + 0 +
a). Néu lim f(x) = L va lim g(x) =M , thi: L>0 — 0 — 0
‘ x—)).o x—)xo L < 0 + 0 —w
* Iim[f(x)+g(x)]=L+M; e e
) }Lrg[f () —g(®)]=L-M; b). Quy tdc tim gi¢i han cta thuong S Ex; N
: g(x
* lim[/'(x).g(x)] = L.M; . .
X, }Ln;lo S(x) }gg g(X) | Du ciia lim S (x)
o 1im LX) _ i;(M £0); Jx) =% g(x)
oogl) M L to | Tayy |0
b). Néu f(x)>0 va lim f(x)=L, L>0 thi: + + oo
XX, L > 0
. 0 — _
lim [/ () = L. — - =
0 + 00
I1. Cac dang bai tap ap dung:
Bai 1 : Tinh gidi han :
.2 . 2 - 2 . .oox+1
a). limx®  b). lim(x* +1)  ©). lim(x* +2x+1)  d). hn}(x+2\/; +) ) lim
x—> x— x—>— x— x—> X —
Bai 2 : Tinh céc géi han sau :
2 2 2 2
. +3x+2 . +3x+2 . =3x"+3x+6 : +Xx—-6 : -1
a). lim = T2X T2 b). lim X ARTL ¢). lim X wOXTD d). lim> X% e). lim 2X—
—>-1 x+1] x>2 x+42 x>-2 X+2 =2 4x -4 x>2X" —3x+2

Bai 3: Tim céac gidi han sau ( khi x — o):

a). hm (2x —3x+5) b). lim

X—>—00

%; c). hm(x—\/x +1); d). hm(x—\/x +1)
X

o). lim(Wx>—x+3+x) ). limWx>=5x+6-x); g). im(Wx’ —x+1-+x> +x+1)

hy. lim3x® +x% —x);5 i), lim@x® +x2 —4x* +1); ). lim

V2x? = Tx+12

3x|-17

b

Trang :
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). lim (x+2), |5 1; D). fim PLHYY #x xl” m). lim (VT +x ).

+x e x+10
Bai 4: Ap dung dlnh nghia gi6i han bén phai va gidi han bén trai ciia ham sd,tim cac gidi han sau:

a). hm\/ -1 :b). hm(\/S—x+2x); ¢). lim 13 ;d) lim ! e). lim !

X—5 x—=3" X — x=3 X —3 x=3 X =3
-2 - 2 2
f).limu . 9). tim 22 . h). lim X+2Vx . lim 22X ) im X E2
x-2" x =2 x=2" x =2 x—0" x — f x=27 /2 =X x—(=1)" <3+ X4
2 2 _ 2 _
K. lim VX —=T7x+12 (X 2) ‘). lim 2x +5X2 3 ‘) lim 2x +5X2 3
-3 Jo_x? >3 (x+3) =3 (x+3)
\/x +X — \/_ . 3-x . Ax’ -8
0). 1 ;p). limx ;). Im——= 1), IIm ———
x»o* X1 21/ —x+1-x x=3 27 —x3 x=2" X° —=2X

Bai 5: Tim cac gidi han sau:

x/x+ -2 . 2—+/x-3 . oAVX+2-2

b). 11m2— Clim ———— d). im——

x%l 1 x—7 X _49 x—3" 3 6X X x—2 X+7 _3
. \/x2—2x+6—\/xz+2x—6 - 3-x+2 . Bx—2-2
e). lim 5 ). lim g. lim———
x—3 X —4x+3 x=7 X% —2x —35 =2 x4+ T7x—-18

2|x|—1 neu x <-2

V2x* +1 neu x > -2

Tim lim f(x) ; lim+f(x) va lim f(x) (néu co).

x—>(-2)" x—>(-2)

Bii 6: a). Cho ham s6: f(x) = {

x> =2x+3 neu x<2
4x -3 neu x > 2
Tim hmf(x) hmf(x) lim £(x) (néuco).

b). Cho ham s6 : f(x) = {

Tedong TIOPT Ham Giang Trang :



Tai liéu phu dao Mon Todn 11 V_ (Phén Dai s6 & Giai tich)

C. HAM SO LIEN TUC

I. Tém tit IV thuvyét:

1). Ham sé lién tuc:

® Cho ham s6 y = f(x) x&c dinh trén khoang K
va x, K.

y=f(x) lién tuc tai x, < lim f(x) = f(x,)

* y = f(x) lién tuc trén mot khoang néu né lién
tuc tai moi diém thudc khoang do. ’

* y = f(x) lién tyuc trén doan [a;b] n€u no li€n
tuc trén khoang (a;b) va:

lim £(x) = f(@); lim /() = /()

*). Nhdn xét: D6 thi ctia ham sé lién tuc trén
mdt doan dugc bicu dién thi bdi mot “ duong
lién nét” trén khoang do. 'y

a/ ™\ X
2). Cic dinh Ii: / 0 b

*).Dinhli I:
a. Ham s6 da thuc lién tuc trén toan bo tap so
thuec.

b. Ham phan thte hitu ti va ham s6 luong giac
lién tuc trén tirng khoang cua tip xac dinh cua
chung.
*). Binh li 2: ’
Gidstt y = f(x) va y = g(x) la hai ham s0 lién
tuc tai diém xo. khi do:
a). Cacham so f(x)+ g(x); f(x)—g(x)
va f(x).g(x) cling lién tuc tai xo.
b). Ham sb & lién tuc tai diém xo. néu

g(x)
g(xy) =0
*). Dinh li 3: Néu ham s6 y = f(x) lién tuc trén
doan [a;b] va f(a).f(b) <0 thi ton tai it nhat
mot ¢ € (a;b) saocho f(c)=0.
Suy ra: Néu ham s f(x) lién tuc trén doan [a,b]
va f(a).f(b) <0 thi phuong trinh f(x)=0 co
it nhat mot nghiém nam trong khoang (a;b)

I1. Cac dang bai tap ap dung:

Bai 1: Xét tinh lién tuc cua cac ham so sau tai mét diém ( doan ) cho trudc.

2 .
x"+1 khix=0 x*+1 khix<l . .
a). f(x)=1 1 tai diém x = -1 b). f(x)= _ tai diém x = 1
— khix=-1 x—1 khix>1
2
x> —3x+2 ) x’ —1 .
O f(x) =1 x_p  KUX#2didmx=2 &) fx)=dx1 T XFl i didmx =1
-1 khi x=2 2 khi x=1
X4 hixe 2 x> +4 khix <2
e). f(X)=1 x+2 taidiémx=-2  f). f(x)= ~ 7 taidiémx =2
) 2x+1 khi x>2
—4 khi x =-2

x? khi x <0 ,
taidiem x =0

f(x)=
9 1) {1—& khi x >0

=1

x> —5X+6
)f0={ x-3

5 khi x =3
Bai 2: Ching minh rang;

KhEX 23 i diém x = 3

4-3x* khi x <=2
). £(x)= x> khi x > -2

tai diém x

Trang :




Tai liéu phu dao Mon Toan 11V _ (Phén Dai s6 & Giai tich)

a). Ham s6 f(x) =+/1—x" lién tuc trén doan [-1;1].
b). Him s6 f(x)=+/x +1 lién tuc trén nira khoang [—1;+0).

1
NS

d). Ham s6 f(x)=~/8—2x" lién tuc trén nita khoang [-2;2].

¢). Haim s6 f(x) =

lién tuc trén khoang (-1;1)

e). Him s6 f(x)=+/2x+1 lién tyc trén nira khoang [%;+oo) :

(x+1)* khi x<0
x*+2 khi x>0

Bai 3: Tim so thuc a sao cho ham so:

2 khix<l
a). f(x)= {X "Y1 jién tuc trén R

gian doan tai diem x = 0

f). Him s6 f(x) :{

2ax—-3 khi x>0

a’x’ khi x <2 .
b). f(x)= _ lién tuc trén R.
(I-a)x khi x>2

x*+a khix>0 _
). f(x)= lién tuc trén R
2% khi x <0
Bai 4: Chirng minh rang phuong trinh:
a). X coSX +xsinX+1=0 co it nhit mot nghiém trén khoang (0; )

b). x> +x+1=0 c6 it nhat mot nghiém am 16n hon -1.

Tedong TIOPT Ham Giang Trang :



